Ejercicios - Representacién de funciones

Ejercicios - Representacion de funciones

Curso: 2 Bachillerato Ccss : 20

Se debe mostrar el desarrollo de cada ejercicio.

Ejercicio 1 - Dominio de una funcién

Antes de estudiar una funcién hay que saber dénde esta definida.

a. f(z) = ;;:14
b. g(z) = V6 — 2z
c. h(z) = lnxa: —1)
d. k(z) = %

Ejercicio 2 - Cortes con los ejes y sigho
Sea f(z) = = — 4=.
a. Halla los puntos de corte con los ejes.

b. Estudia el signo de f en cada intervalo.
c. Estudia la simetria de f.

Ejercicio 3 - Asintotas de una funcion racional

2z + 1
Sea f(z) = 3

a. Halla la asintota vertical y estudia los limites laterales.
b. Halla la asintota horizontal.
c. Halla los cortes con los ejes.

Ejercicio 4

Ejercicio 4 - Asintota oblicua

2
z‘+1
Sea f(z) = T

a. Halla la asintota vertical.
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b. Comprueba que f(z) =z + 1+ ——1V deduce la asintota oblicua.

c. Estudia la posicién de la grafica respecto de la asintota oblicua.

Ejercicio 5 - Monotonia y extremos
Sea f(z) = 3 — 622 + 9z + 1.
a. Calcula f'(z) y sus ceros.

b. Estudia los intervalos de crecimiento y decrecimiento.
c. Halla los extremos relativos.

Ejercicio 6

Ejercicio 6 - Curvatura y punto de inflexiéon
Contintia con f(z) = 3 — 622 + 9z + 1.

. Calcula f"(z).

b. Estudia la curvatura de f.

c. Halla el punto de inflexién.
d. Haz un esbozo de la grafica con todos los datos.

Q

Ejercicio 7
Ejercicio 7 - El beneficio de una empresa

El beneficio mensual de una empresa de mochilas, en miles de euros, es
B(z) = —z? + 40z — 300, donde « son los cientos de mochilas vendidas (0 < z < 45).

¢Para qué ventas hay beneficio positivo?

¢{Cudntas mochilas hay que vender para obtener el beneficio maximo? éCudl es?
¢{Qué beneficio hay si no se vende nada? Interprétalo.

Representa la funcién.

Qe noDw

Ejercicio 8

Ejercicio 8 - El coste medio de fabricacion

Un taller de cerdmica de Talavera fabrica jarrones. El coste total de fabricar x jarrones

es C(z) = * + 100 euros, de modo que el coste medio por jarrén es

C 1
M(z) = f) =$+%,conx>0.

a. Halla las asintotas de M.
b. Estudia la monotonia de M y halla su minimo.
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c. ¢Cuantos jarrones conviene fabricar para que el coste medio sea minimo? ¢éCual
es ese coste?
d. Interpreta la asintota oblicua.

Ejercicio 9
Ejercicio 9 - Un medicamento en la sangre

La concentraciéon de un medicamento en la sangre, en mg/l, t horas después de
tomarlo es C(t) = 20te 2, cont > 0,

Q

. Calcula C(0) y el limite de C(t) cuando t — +o0. Interprétalos.
b. {En qué momento es maxima la concentracion? éCuanto vale?
c. Halla el punto de inflexién e interprétalo.

d. Representa la funcion.

Ejercicio 10

Ejercicio 10 - La audiencia de un programa de radio

Durante un maratdn solidario de 6 horas, la audiencia de una emisora de radio, en
miles de oyentes, viene dada por A(t) = —t3 + 6t2, donde t son las horas desde el
inicio (0 <t < 6).

¢{Cuantos oyentes hay al principio y al final?

¢{En qué momento la audiencia es maxima? {Cuantos oyentes hay entonces?
¢{En qué momento crece la audiencia mas deprisa? ¢A qué ritmo?
Representa la funcién en [0, 6].

QenUoDw

Ejercicio 11 - Estudio de una exponencial

Estudia la funcién f(z) = ze®,

a. Dominio, cortes con los ejes y signo.
b. Comportamiento en 00 y asintotas.
c. Monotonia y extremos.

d. Curvatura e inflexién.

Ejercicio 12 - Estudio de una funcién logaritmica

Inzx

Estudia la funcién f(z) = —

a. Halla el dominio y el corte con el eje X.
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b. Halla las asintotas.
c. Estudia la monotonia y el extremo.
d. Explica por qué la funcién es positiva para ¢ > 1.

Ejercicio 13 - Las ventas de un videojuego
Las ventas semanales de un videojuego, en miles de unidades, t semanas después de

50t
[ ient V(t) = .
su lanzamiento son V(¢) o

¢{En gqué semana se alcanzan las ventas maximas? ¢Cuantas son?
¢{Qué ocurre con las ventas a largo plazo?

¢{Durante gué semanas se venden al menos 10 000 unidades?
Representa la funcién.

Qe nUoDw

Ejercicio 14

Ejercicio 14 - Hallar una funcion a partir de sus propiedades

Se busca una funcién f(z) = z2 +ax? +br+c que tenga extremos relativos en
z=—1yz =3y que corte al eje Y en el punto (0, 5).

a. Plantea las ecuaciones que deben cumplira, by c.
b. Resuelve el sistema.
c. Indica cual de los extremos es maximo y cual minimo y calcula sus coordenadas.

Ejercicio 15 - Problema: estudio completo de una funcién racional

En la prueba de acceso es habitual pedir el estudio completo de una funcién y su
2

gréfica. Estudia f(z) = 2 siguiendo el esquema del tema y resume los resultados

en una tabla.

Dominio y cortes con los egjes.

Asintotas (vertical, horizontal y oblicua) y posicién de la gréfica.
Monotonia y extremos.

Curvatura.

Tabla resumen y grafica.

Poan oo

Ejercicio 16
Ejercicio 16 - Problema: produccion y beneficio de una cooperativa
Una cooperativa de aceite de Jaén estima que el coste de producir * miles de litros de
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aceite es C(z) = z* — 922 + 30z miles de euros, con 0 < z < 8. Vende cada mil litros a
15 mil euros. Quiere saber qué produccién le conviene y cudl es su coste medio
minimo.

a. Comprueba que el beneficio es B(z) = —z3 + 922 — 15z.
b. Estudia la monotonia de By halla su maximo y su minimo relativos.

c. ¢Para qué producciones hay beneficio positivo? (redondea a tres decimales)
C(z)

d. Halla la produccién con coste medio M(z) = minimo y ese coste medio.

e. {Coincide la produccién de coste medio minimo con la de beneficio maximo?
Explica por qué.

Ejercicio 17

Ejercicio 17 - Problema: la temperatura de un horno de ceramica

Un horno de un taller de cerdmica se calienta, se mantiene y se enfria segln la funcién
(temperatura en °C y tiempo £ en minutos):

{20430t si0<t<6
) = {200 si 610

. Comprueba que la funcién es continuaent =6y ent = 10.

b. Calcula la temperatura a los 3 minutos y a los 15 minutos.

c. ¢{Hacia qué temperatura tiende el horno cuando pasa mucho tiempo? {Qué
representa?

d. éCuando baja la temperatura de 50 °C? (redondea a centésimas)

e. Describe la monotonia de la funcién en cada tramo.

Ejercicio 18

Ejercicio 18 - Problema: los usuarios de una aplicaciéon

Q

Una empresa de Barcelona lanza una aplicacién para compartir bicicletas. El nimero
de usuarios, en miles, ¢ meses después del lanzamiento sigue el modelo logistico
120
U(t) = W' El equipo de marketing quiere saber cuando se frena el
e
crecimiento.

a. {Cudntos usuarios hay en el lanzamiento? ¢Y a los 10 meses?
b. Calcula tILm U(t) e interprétalo.
o0

. 240e 04 o ,
c. Comprueba que U'(t) = (11 5e o) y justifica que U siempre crece.
e I

d. éCuando se alcanzan 60 000 usuarios? En ese momento la funcién tiene un punto
de inflexién. {Qué significa?
e. ¢Recomendarias invertir en publicidad después del mes 12? Razénalo.
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Ejercicio 19

Ejercicio 19 - Problema: la curva de aprendizaje

Un trabajador nuevo de una fabrica de muebles de Valencia monta estanterias. El
tiempo, en minutos, que tarda en montar una estanteria después de haber montado n

an + 30 o ,

esT(n) = Thrl Se sabe que, con mucha practica, el tiempo se acerca a 2
minutos.

a. Calcula a.

b. ¢Cudnto tarda en montar la primera estanteria (n = 0)?

c. Estudia la monotonia de T'y explica su significado.

d. ¢A partir de qué estanteria tarda menos de 5 minutos?

e. {(Puede llegar a tardar menos de 2 minutos? Justificalo.

Ejercicio 20

Ejercicio 20 - Desafio: la funcion exponencial entre x
T
Estudia completamente la funcién f(z) = - y represéntala.

Q

Dominio, cortes con los ejes y signo.

b. Asintotas.

c. Monotonia y extremos.

e”(z? — 2z + 2) )

3

d. Curvatura (ayuda: f"(z) =

e. Gréfica.
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