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Ejercicios - Funciones definidas a trozos

Curso: 1 Bachillerato Ccss : 20

Se debe mostrar el desarrollo de cada ejercicio.

Ejercicio 1 - Evaluar una funcién a trozos

Sea la funcion .

a. Calcula f(—=3), f(0), f(2), f(3) y f(5) indicando qué trozo usas en cada caso.

b. Calcula el valor de la funciéon cuando = se acerca a 0 por la izquierda y por la
derecha.

c. Calcula los valores de f cuando z se acerca a 3 por la izquierda y por la derecha.

d. éEs continuaenxz =0y enz = 3?

’

Ejercicio 2 - Dibujar, dominio y recorrido

Considera la funcion ' ‘

a. Completa una tabla de valores conz = -2, 0, 1, 2, 3, 4, 6.

b. Describe la grafica: tipo de cada trozo y puntos llenos y vacios en los extremos.
c. Indica el dominio y el recorrido.

d. Resuelve g(z) = 2.

Ejercicio 3 - Continuidad con un parametro

2c+k siz<l1

Se considera h(z) = {wz +3 siz>1

a. Calcula el limite lateral de h cuando * — 1~ en funcion de k.
b. Calcula el limite por la derecha y h(1).

c. Halla el valor de k para que h sea continua en z = 1.

d. Con ese k, calcula h(0) y h(2).

Ejercicio 4

maths-pdf.com 1/6



= maths-pdf.com Ejercicios - Funciones definidas a trozos

Ejercicio 4 - El valor absoluto como funcion a trozos
Sea f(z) = |z — 2|.

a. Escribe f como funcién definida a trozos.
. Calcula f(-1), f(2) y f(5).

c. Describe la grafica y su vértice.

d. Resuelve |z — 2| = 3.

(op

Ejercicio 5 - Ecuaciones e inecuaciones con valor absoluto

Resuelve las siguientes expresiones con valor absoluto.

a. 2z —1|=5
b. |z +3| <4
c. lze—1]>2
d. [3z+2| = —4

Ejercicio 6
Ejercicio 6 - Discontinuidad de salto

En una escuela de musica de Valencia se paga una cuota mensual que depende del
20x si0 <z <4

152+30 siz>4  (GNeuros).

nimero de horas z de clase: ¢(z) = {

Calcula la cuota para 3 horas, para 4 horas y para 6 horas.

Calcula los limites laterales en = = 4.

¢Es continua la funcién en z = 47 Interprétalo.

Halla el valor del ultimo término (en lugar de 30) para que la funcion sea
continua.

QnUow

Ejercicio 7
Ejercicio 7 - La factura del agua

En un municipio de Madrid, el recibo del agua tiene una cuota fija de 6 € al mes més
un precio por tramos de consumo: los primeros 10 m3 cuestan 0,80 €/m3; de 10 a 25
m?3 cada metro cubico de ese tramo cuesta 1,20 €; y por encima de 25 m3, cada metro
cubico cuesta 2,00 €. Cada precio se aplica solo a los metros cubicos de su tramo.

Escribe la funcién P(x) que da el importe mensual segin los m3 consumidos z.
Calcula el recibo de una familia que consume 8 m3 y de otra que consume 18 m3.
Calcula el recibo con 30 m3.

¢Es continua la funcién? ¢(Por qué?

anowo
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Ejercicio 8
Ejercicio 8 - Impuestos por tramos

Un sistema fiscal sencillo (inspirado en el IRPF) aplica estos tipos a la base imponible

de un contribuyente: el 19 % a los primeros 12 450 €; el 24 % a la parte entre 12 450 €
y 20 200 €; el 30 % a la parte entre 20 200 € y 35 200 €; y el 37 % a lo que exceda de

35 200 €. Cada tipo afecta solo al tramo correspondiente.

a. Calcula el impuesto de una persona con una base de 10 000 €.

b. Calcula el impuesto con una base de 18 000 €.

c. Calcula el impuesto con una base de 30 000 €.

d. Calcula el tipo medio (impuesto entre base) en cada caso y comenta.

Ejercicio 9

Ejercicio 9 - El aparcamiento y la funcion escalon

Un aparcamiento del centro de Leén cobra asi: los primeros 15 minutos son gratis;
después, 1,20 € por hora o fraccién hasta 2 horas; y a partir de 2 horas, 1,80 € por
hora o fraccién adicional sobre los 2,40 € ya pagados por las dos primeras horas.

Calcula el precio por 10 minutos, por 40 minutos y por 2 horas.
Calcula el precio por 2 horas y 10 minutos y por 3 horas y media.
Describe la forma de la grafica y explica qué es una funcién escalén.
¢Es continua? Indica los puntos de discontinuidad hasta las 3 horas.

anow

Ejercicio 10

Ejercicio 10 - El taxi

En una ciudad andaluza, la tarifa de un taxi es: bajada de bandera de 3,20 €, mas 1,10
€ por kildmetro durante los primeros 10 km y 1,50 € por cada kildémetro a partir del
kilbmetro 10.

Escribe la funcién del precio T'(x) en funcién de los kilémetros z.
Calcula el precio de un trayecto de 6 km y de otro de 18 km.

{Es continua en =z = 10?

Si un cliente paga 31,40 €, {cuantos kildémetros ha recorrido?

anowow

Ejercicio 11 - La tarifa del movil

Una compafia telefénica ofrece una tarifa con 20 GB incluidos por 12 € al mes. Cada
GB adicional por encima de 20 cuesta 0,50 €.

a. Escribe la funcién que da la factura segun los GB consumidos.
b. Calcula la factura con 15 GB y con 32 GB.
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c. ¢Cuantos GB ha consumido un cliente que paga 20 €7
d. Otra compafia cobra 18 € por 40 GB. (A partir de cuantos GB conviene la
segunda?

Ejercicio 12 - Dominio, recorrido y monotonia

- of

. Calcula f(=2), f(1), £(3), f(4) y £(7).

b. Estudia la continuidadenz =1y en x = 4.

c. Indica los intervalos de crecimiento y decrecimiento.
d. Halla el recorrido.

Q

Ejercicio 13 - Resolver f(x) = c

20 +3 six <2
Sea f(x):{m?‘—l sixz > 2

Resuelve f(z) = 5.
Resuelve f(z) = 8.
Resuelve f(z) = 0.
{Cudéntas soluciones tiene f(z) = 7?

anoow

Ejercicio 14

Ejercicio 14 - Camisetas por cantidades

Una tienda de merchandising de un club de futbol de Sevilla vende camisetas con
descuento por cantidad: las 10 primeras cuestan 12 € cada una; delallala 30,9 €
cada una; y a partir de la 31, 7 € cada una.

. Escribe la funcién del coste total C(n) segln el nimero de camisetas n.
b. Calcula el coste de 8, 25 y 40 camisetas.

c. Calcula el precio medio por camiseta en cada caso.

d. {Cudntas camisetas se pueden comprar con 400 €?

Q

Ejercicio 15 - Alquiler de bicicletas

Dos empresas de alquiler de bicicletas de San Sebastian tienen estas tarifas, donde ¢
son las horas de uso. Empresa A: los primeros 30 minutos son gratis; después 1,50 €
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I T
o A 4

por hora (proporcional) hasta las 3 horas; a partir de las 3 horas, 3 € por hora. Empresa
B: 2,50 € fijos hasta 1 hora y luego 2 € por hora.

Escribe la funcién de coste de la empresa A, A(t), y la de la empresa B, B(t).
Calcula el coste de cada empresa para 1 hora, 2 horas y 4 horas.

Estudia la continuidad de A ent = 3.

¢{En qué intervalo de tiempo es mas barata la empresa A que la B?

Un grupo quiere alquilar 5 bicis durante 4 horas. éQué empresa les conviene y
cuanto se ahorran en total?

®anoDo

Ejercicio 16

Ejercicio 16 - El sueldo de un comercial

Un comercial de una empresa de Valladolid cobra un fijo de 1 000 € al mes mas
comisiones sobre las ventas del mes (v, en euros). Cobra el 5 % de las ventas hasta 10
000 € y, por encima de esa cifra, el 8 % de la parte que exceda de 10 000 €. La
empresa quiere ver co6mo evoluciona el sueldo segun las ventas.

Escribe la funcién S(v) del sueldo.

Calcula el sueldo con ventas de 6 000 € y de 15 000 £.
Comprueba que S es continua en v = 10 000.

¢{Qué ventas hacen falta para cobrar 2 000 € al mes?
Calcula la pendiente de cada trozo e interprétala.

®anoTw

Ejercicio 17

Ejercicio 17 - El perfil de una montana rusa

El perfil de un tramo de una atraccién de un pargue de Madrid se modela con la
funcién h(z) = {_O’5w ta si0<g<d4

02522 — 2z +b sid<z <12
decenas de metros y h la altura en decenas de metros. La altura al empezar es de 8
(es decir, 80 m).

donde x es la distancia horizontal en

Halla a imponiendo h(0) = 8 y calcula h(4).

Halla b para que la funcién sea continua en = = 4.

Calcula la alturaenz =8 yenx =12,

Calcula la altura minima del segundo trozo (vértice) y la distancia a la que se
alcanza.

e. ¢{En qué puntos del trayecto h es igual a 4?

Qnow

Ejercicio 18

Ejercicio 18 - El llenado de una piscina

Una piscina de un polideportivo de Gijén de 120 m?3 se llena en tres fases: durante las 2
primeras horas entran 20 m3 cada hora; en las 3 horas siguientes se reduce el caudal a
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10 m3/h; y después entran 5 m3/h hasta llenarse. Sea V (¢) el volumen (en m3) a las t
horas.

Escribe V(t) por tramos.

Calcula el volumenalas1h,4hy6h.

¢Es continua la funcién? Justificalo.
¢{Cudnto tarda en llenarse la piscina?
Calcula el caudal medio de todo el proceso.

Ejercicio 19

Ejercicio 19 - Beneficio con una subvenciéon

®anoDo

Una pequefa conservera de Cantabria tiene un beneficio mensual (en euros)
B(q) = —q% + 60q — 500 cuando vende q cientos de latas. Una ayuda publica le
concede 150 € adicionales solo si vende mas de 40 cientos de latas, de modo que
B(q) = —q® +60g — 500 si ¢ < 40 y B(q) = —q> + 60q — 350 si ¢ > 40.

a. Calcula el beneficio con 20 y con 50 cientos de latas.

b. Estudia la continuidad en g = 40.

c. Halla el méximo de la parte sin ayuda (g < 40) comprobando que el vértice esta
dentro del tramo.

d. Halla el maximo de la parte con ayuda y comparalo.

e. ¢Le conviene a la empresa superar los 40 cientos de latas? Razona la respuesta.

Ejercicio 20

Ejercicio 20 - Desafio: dos valores absolutos
Considera la funcién f(z) = |z — 1| + |z + 2|.

. Escribe f como funcién definida a trozos.
. Calcula f(—3), f(0) y f(4).

. Resuelve f(z) = 5.

. Halla el minimo de f y dénde se alcanza.

O N T O
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